GOMBHAROMSZOGTANI SZAMITASOK

A gomb feliiletén két pont legrovidebb 6sszekotd vonala fokériv, vagyis olyan kor
ive, amelynek sikja atmegy a gdbmb kozéppontjan. Egy gdmbharomszog csucsai a gdbmb
kozéppontjabol kiinduld harom félegyenesnek a gombfeliilettel alkotott metszéspontjai-
ként adédnak. A gombharomszdg a, b, ¢ oldalan a harom félegyenes altal paronként
bezart harom, 180°-nal kisebb szoget értjiikk. A gomb feliiletén a ggmbharomszég mind-
egyik oldalanak egy-egy fokoriv felel meg (1.dbra). A gdbmbharomszog a, b, ¢ oldalai-
val rendre a szemkozti «, f, y szogei az oldalanak megfeleld fokorivek kozotti 180°-nal
kisebb szogek, vagy - masképpen kifejezve - a harom félegyenes altal meghatarozott
harom sik altal bezart szogek. Mind az oldalakat, mind a szogeket szogértékben fejez-
zik ki.

A gombharomszog szégeinek dsszege mindig nagyobb 180°-nal:
180°¢ a + B+ y( 540°

Az &= (a+ f+y)—180° kiilonbséget a gdombharomszdg gombi szogfeleslegének ne-
vezziik. Az ¢ az alabbi 0sszefliggésekkel is szamithato:

F
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ahol F a gombharomszog teriilete, R a gdmb sugara, p pedig az analitikus szogegység.
Oldalakbol:
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Oldalakbol és szogekbdl:  tg< =

A valodi gdmbi merididn konvergencia két pontot dsszekotd ortodroma végpontjaiban
az azimut ¢€s ellenazimut 180°-t61 eltérd kiilonbsége:

vy = aBa— oas £ 180°

AlapvetO Osszefliggések:

1 sina _sinb _ sinc

. ——— =——=—— (szinusztétel)
sina sing siny

2. cosa = cosbcosc+sinbsinccos & (oldal koszinusztétel)
3. C0Sa=—C0sAcos y+singsin ycosa (szog koszinusztétel)
4. sinactgb = ctg/sin y+cosacos y,

5. sina ctg = ctgbsinc —cos acosc.

akkor a tobbi alkotorészeket
Ha adva van . o,
megad6 formuldk szdma
a harom oldal: a, b, c, o(2), B ésy(1)
a harom szog: «, B, 7, a(3), b ésc(l)
két oldal és az altaluk kdzbezart szog: a, b, ¥, B(4), aésc(1)
egy oldal és a rajta 1évo két szog: c, a, £, b(5), a és y(1)
két oldal és az egyikkel szemben levé szog: a, b, S a(1), c(Napier), y(1)
két szOg és az egyikkel szemben levé oldal: &, S, b, a(1), c(Napier), y(1)
Napier (Neper) képletek:
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GEODEZIAI FOFELADATOK GOMBON

Elso6 geodéziai fofeladat gombon

@pr Apy Cpgy Spg —> P, Agy Opa

Adottak: az A pont ¢, , 4, gdbmbi f6ldrajzi koordinatai, az A pontbeli «,; azimut, az A
¢és a B pontok kozotti S,; gdmbi ivhossz és a gdmb R sugara (2. dbra).

Szdamitandok: a B pont ¢, , 1, gdmbi foldrajzi koordinatai és a B pontbeli o, azimut.

2. abra
Megoldas:
Az AB ivhez tartozo6 kozépponti szog:
V° 5 = S o ahol p°=180°
=R P P ="

A B pont gombi foldrajzi koordinatai:
SIN@g =COS L,g SIN@, +SIN U, COSP, COSA g -

. sina ,, Sinv
sindal=—"2—-8 1 Q1 =1, +Ad,,.
COS @,

Az ellenazimut szinusza:

_ SiNAZ 5 COSQ,



Masodik geodéziai fofeladat gombon

ParAns s Adg ™ Qg s Apn s Spe
Adottak: az A és B pontok ¢, , 4, és ¢y , A5 gdmbi foldrajzi koordinatai (2. dbra).

Szdmitandok: az A és B pontbeli o, és ag, azimut és a két pont kozti S,; goémbi iv
hossza.

Megoldas:
Az AB ivhez tartozé kdzépponti szog:

COS U,z =SIN@, SIN @, +COS @, COS Pz COSAA 5

ahol: AL, =Ag—4, .
A gbémbi ivhossz:

B R,
—,0 .

SAB

Az A és B pontbeli azimutok szinuszai:

Sin A4, COS
[Sin O pg = — Pe } 1)
SINV g
A kiszamitott szinusz értékekbdl csak szemlélet alapjan tudjuk eldonteni, hogy az a
sz0gek melyik szognegyedben vannak. Egyértelmiivé akkor valik a feladat, ha a cos a-t
is kiszamitjuk:

Sing, —Sin@, COSL \5 @
COS@, SNV g

{cos A pg =
cos(a) = cos(360°-a)
Ezutan mar csak a szogletes zarojelbe tett képleteket hasznaljuk.

Ha a,; (1) > 0, akkor o, = a,g (2), maskor a,; = 360°—a 5 (2).

Az oy, szamitasahoz a képletekben az A, B indexeket felcseréljiik.



